Metpwol Xopot xou n Tonohoyia toug,  17/9/2025, A. Téhoc

Oépa 1. (1,5 pov.) B
‘Eotw (X, p) évac psr_ptxég yweoc. Av A C X va opioete tnVv xhetotr) Orxn A tou A
ot va 0eiéete 6t to A elvan xhelotd olvohro.

Ocua 2. (3 pov.)

(i) 'Eoto (X, p) évog yetpindc yweoc, A € X xou pg 1 oyeTn| UETEXY.

o) Av G C A va 6elete 61t o G elvar avoixtd ohvolo tou Petpixol yhpeou (A, pa)
oY X0 MOVO oV UTdPYEL €val avoixTd utocUvolo V tou X wote G = ANV.

B) Av F C A va dei&ete 611 0 F elvon xheloté umochvolo Tou UeTeixol yweou (A, pa)
oV XL LOVO oV UTIEYEL €val XAELoTO utooUvolo K tou X oote 1= AN K.

(i) Oewpolpe tov (R, p) 6mou p elvon 1 cuvAdng petph xou VewpolUe 0 GUVOLO
A= (-2,3]U{b5}U[6,9). Io xadéva and ta oVvora I' = (1,3] xae A = {5} U[6,8)
va e€eTdoETE oV Efvor avoTd xou oy eivon XAELGTO GTO UETEIXO YOEOo (A, pa).

Ocpa 3. (3 pov.)

No yapoxtnploete xodewtd and Tic Topaxdte npotdoels we LQXTH (ropovoidlovtog
v omédelln e) Y we AABOX (Bploxovtag xatdhAnho avTimopdderypa).

(A) Av (X, p) ebvau évag petpixdc ywpog xat K, L givar duo avorxtd utocivoha tou X
t6TE T0 oUvoho K N L elvon avoxto.

(B) Av (X, p) elvon évac petpinde ywpog xou K, L elvon duo mhren utocivola tou X
t67e 10 oOvoho K N L elvon mAripec.

(I') Av (X, p) ebvan évoc petpinde yodpog xon K, L eivor Suo oupmayt| utocivoka Tou
X 167€ 10 cUvoho K N L elvon cupmayéc.

(A) Av (X, p) ebvon évag yetpinde ydpoc xou K, L etvat 5U0 GUVEXTIXE UTOGUVOAX TOU
X t61e 10 olvoro K N L givar cuvextixod.

Ocua 4. (2 pov.)
o) Av (X, p) ebvon évog petpids Yeog, (T, )nen etvar o oxoroudia oto X xou x € X
WOTE Ty, LN x, va 0gi&ete 6Tl To ohVolo

L={z}U{z,: neN}

elvon oupmayéc.

B) Av (X, p) elvon évog PeTEXOS YOROS XA (Zn)neN, (Un)nen Elvor Buo Bacixéc oxo-
hovdiec Tou X, va Bellete 6T 1) oaxohoudior TparyHaTIXGY apLiU®Y (p(xn, yn))neN elvaut
ovyxAlvouoa.

Ocua 5. (1 pov.)

‘Eoto (X, p) évac petpixde yopoc xaw A € X wote B # A # X. Av woyle 6t
p(A, X\ A) >0 vo deiete 6L 0 A elvon avoxtd xon TauTdYpOVE XAELO TG UTOGUVONO
Tou X.

Kol Enttuyie!



